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La fonction g définie sur un intervalle K est impaire
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Pour 'intervalle J sur lequel une fonction f est paire
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Exemples : La fonction h définie sur [ -2 ; 3 | est-elle paire ?
h(-2)=h(2)? h(3) # h(- 3) qui n'existe pas! impossible !
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f définie sur J est paire {—) f(- x) = f(x) pour tous les x de J

g définie sur K est impaire <) g(- x) = - g(x) pour tous les x de K
2°) Conséquences :

Pour |la courbe : Point A d’abscissex A (x;vVy)
Point B d’abscisse -x Yy = g(Xg) = g(- X) = - g(x) = - g(x,) = -y,
‘ B (Xg;Yg)=(-X;-y)
g(x)| A Les points A et B sont
/.\./ symeétriqgues
-X! X " par rapport a l'origine.
o -g(x) Vrai pour tous les x

Donc | la courbe d’une fonction impaire est symétrique par rapport a l'origine.
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Donc f(- x) = f(x)
donc f(x) =-f(x) <=> f(x)+f(x)=0
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Existe-t-il des fonctions paires et impaires ?

f est impaire

f est paire = | (- x) = f()

(- x) = - f(x)

Donc f(- x) = f(x) = - f(x)

donc f(x) =-f(x) <=> f(x)+f(x)=0

A

—_————

D 2f(x) =0 <> f(x) = — =0

La seule fonction paire et impaire est |la fonction

constante et nulle.
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Exercice 9 :

Les fonctions suivantes sont-elles paires ou impaires ?
Que pouvez-vous en deduire pour leur courbe ?

fonction carrée

fonction inverse

fonction racine carrée

fonction affine

fonctions définies sur IR par f(x) = x* + 3x*
g(x) =5x°+1 h(x) = 7x3 + 11x j(x)=2x>+1



fonctions paires ou impaires ?

Que pouvez-vous en déduire pour leur courbe ?
fonction carré fonction inverse
fonction racine carrée fonction affine
fonctions définies sur IR par f(x) = x* + 3x?

g(x) =5x°+1 h(x) = 7x3 + 11x j(x)=2x>+1

Méthode : a-t-on (- x) = f(x) ?
f(- X) = - f(X) ? ( pour tous les x )



fonctions paires ou impaires ?

fonction carre
fonction définie surlR par f(x) = x2

f(- x) = ...



fonctions paires ou impaires ?

fonction carre
fonction définie surlR par f(x) = x2

f(-x)=(-x)2=(-1xx)*=(-1)*x* =1 x? = x* = f(x)

f(- x) = f(x) pour tous les x de [R

{—> f est une fonction paire

<:> sa courbe est symeéetrique par rapport a I'axe y.



fonctions paires ou impaires ?

fonction carre

fonction définie surlR par f(x) = x2

f(-x)=(-x)2=(-1xx)*=(-1)*x* =1 x? = x* = f(x)

f(- x) = f(x) pour tous les x de [R

{—> f est une fonction paire

{—> sa courbe est symetrique par rapport a l'axey.




fonction inverse
1
fonction définie sur R * =R privé de 0 par  f(x) = —
=]-o0;0[U]JO;+0e=] X

f(- x) = ...



fonction inverse

1
fonction définie sur R * =R privede O par f(x)=—
=]-00;,0[U]O;+0eo] X

1 1
f(-x) = — =-—— =-1(x)

- X X
f(-x)=-f(x)  pour tous les x de R *
{—> festune fonction impaire
{—> sacourbe est symetrique par rapport a l'origine.



fonction inverse

1

fonction définie sur R * =R privé de 0 par  f(x) = —

=]-00;0[U]0;+o]

1 1
f-x)= — =-—— =-f(x)

- X X
f(-x)=-f(x)  pour tous les x de R *
{—> festune fonction impaire

A

X

N

=

{—> sacourbe est symetrique par rapport a l'origine.
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*=[0;+ [ n'est pascentreenO
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Exemple :
xestdans[0;+eoo [ [—)> f(x) existe
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fonctions paires ou impaires ?

fonction racine carre

fonction définiesur R*=[0:+oo [ par f(x)=Vx

*=[0;+e°o[n'est pascentréenO

Exemple :

—> f est ni paire ni impaire

xestdans[0;+eoo [ [—)> f(x) existe

Mais -x n‘est pasdans [0 ; + o= |

— > f(- ) n’existe pas

j‘> sa courbe n’est symétrique ni par rapport a I'axe y ni par rapport a l'origine
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fonction affine

fonctions définies surlR par  f(x) = mx + p
Exemple :
f(x) =2x+3
f(-x)=2(-x) +3=-2x+3 #f(x) =2x + 3
z-f(x)=-(2x+3)=-2x-3
{—> La fct 2x + 3 est ni paire f(- x) # f(x)
ni impaire f(- x) # - f(x)

<:>sa courbe n’est symétrique ni par rapport a I'axe y ni par rapport a l'origine



fonction affine

fonctions définies sur R par f(x)=mx+p 4 /

Exemple :
f(x) =2x+3
f(-x)=2(-x) +3=-2x+3 #f(x) =2x + 3

z-f(x)=-(2x+3)=-2x-3
{—> La fct 2x + 3 est ni paire f(- x) # f(x)
ni impaire f(- x) # - f(x)

<:>sa courbe n’est symétrique ni par rapport a I'axe y ni par rapport a l'origine



fct définie sur R par f(x) = x* + 3x?

f(- x) = ...



fct définie sur [Rpar f(x)=x*+3x* g(x)=5x°+1

f(- x) = (- x)* + 3(- x)? = x* + 3x?% = f(x)

f(-x) =f(x)  pour tous les x de [R

{— > f est une fonction paire

<:> sa courbe est symeéetrique par rapport a I'axe y.



fct définie sur [Rpar f(x)=x*+3x* g(x)=5x°+1

A

f(- x) = (- x)* + 3(- x)? = x* + 3x?% = f(x)
f(-x) =f(x)  pour tous les x de [R
{— > f est une fonction paire

{—> sa courbe est symétrique par rapport a I'axe y.

g(- x) = ...



fct définie sur [Rpar f(x)=x*+3x* g(x)=5x°+1

A

f(- x) = (- x)* + 3(- x)? = x* + 3x?% = f(x)

f(-x)=f(x)  pourtous les xde [R

{—> f est une fonction paire
{—> sa courbe est symétrique par rapport a I'axe y.

g(-x)=5(-x)°+1=5x0+1 = g(x)

g(- x) = g(x) pour tous les x de R

{—> g est une fonction paire

<:> sa courbe est symeéetrique par rapport a I'axe y.



fct définie sur [Rpar f(x)=x*+3x* g(x)=5x°+1

A

f(- x) = (- x)* + 3(- x)? = x* + 3x?% = f(x)

f(-x)=f(x)  pourtous les xde [R

{—> f est une fonction paire
{—> sa courbe est symétrique par rapport a I'axe y.

A

g(-x)=5(-x)°+1=5x0+1 = g(x)
g(- x) = g(x) pour tous les x de R

{—> g est une fonction paire
<:> sa courbe est symeéetrique par rapport a I'axe y.



fct définie sur [Rpar h(x) =733+ 11x j(x)=2x°>+1
h(- x) = ...



fct définie sur [Rpar h(x)=7x3+11x j(x)=2x°>+1

N(-x) =7(-x)3 + 11(- x) =-x3—11x = - h(x)
(-x)=-h(x)  pourtous les xde [R

{—> h est une fonction impaire
{—> sa courbe est symétrique par rapport a l'origine.



fct définie sur [Rpar h(x)=7x3+11x j(x)=2x°>+1

)
N(-x) =7(-x)3 + 11(- x) =-x3—11x = - h(x)

(-x)=-h(x)  pourtous les xde [R

{—> h est une fonction impaire
{—> sa courbe est symétrique par rapport a l'origine.



fct définie sur [Rpar h(x)=7x3+11x j(x)=2x°>+1

"
N(-x) =7(-x)3 + 11(- x) =-x3—11x = - h(x)

(-x)=-h(x)  pourtous les xde [R

{—> h est une fonction impaire
{—> sa courbe est symétrique par rapport a l'origine.

j(- x) = ...



fct définie sur [Rpar h(x)=7x3+11x j(x)=2x°>+1

)
N(-x) =7(-x)3+ 11(- x) =- 7x3 = 11x = - h(x)

(-x)=-h(x)  pourtous les xde [R
{—> h est une fonction impaire

{—> sa courbe est symétrique par rapport a l'origine.

jEx)=2(-xpP+1=-2¢+1#2x +1=j(x)
#-2x>—1=-j(x)
j est une fonction ni paire ni impaire

sa courbe n’est symétrique ni par rapport a I'axe y ni par rapport a l'origine



fct définie sur [Rpar h(x)=7x3+11x j(x)=2x°>+1

)
N(-x) =7(-x)3+ 11(- x) =- 7x3 = 11x = - h(x)

(-x)=-h(x)  pourtous les xde [R g

{—> h est une fonction impaire

{—> sa courbe est symétrique par rapport a l'origine.

j-x)=2(-x)5+1=-2x5+1#2x° + 1 = j(x) ! /
#-2x>—1=-j(x)

>
j est une fonction ni paire ni impaire /,
sa courbe n’est symétrique ni par rapport a I'axe y ni par rapport a l'origine




